BAB IV

PENUTUP

4.1 Kesimpulan

Solusi persamaan diferensial
DAyt -+ b yle) =0, (4.1.1)

dengan syarat batas berupa kombinasi dua dari persamaan berikut:

mDy(@)]  + paDy(z)| =Ly (4.1.2)
paDgiy(z)|  +uaDgiy(z)| =L (4.1.3)
nsDpty(@)|  +peDp2y(x)| = Ls (4.1.4)

dimana a1, a9, 81, B2 € [0,2], a1 # a9, B # Po, i € Ryi = 1,2,...,6, dan
L; € R,j =1,2,3, dengan D(’jﬁ',Dfﬁ, adalah turunan fractional Riemann-

Liouville dinyatakan sebagai berikut:

1. Jika syarat batas berupa persamaan [4.1.2|dan |4.1.3] maka solusinya adalah

y(x) = Ciecos(kx) + Cysin(kx),

dimana C dan C5 adalah solusi dari sistem persamaan linier berikut

All Bll Cl Ll
= : (4.1.5)

A21 821 02 LQ

34



dimana
Ay = D% cos(kx)|  + paDy cos(kx)
x=b

Bi = Dy sin(kx) + pe DY sin(kx)
=b

r= r=a

Ag = ps Dyl cos(kx) T pa D52 cos (k)

r= r=b
Bor = usDgtsin(kx)|  + paDG2sin(kx)| .
z=b x=b
. . All Bll . . .
Jika matrik nonsingular, maka solusi dari
A1 Ba

tunggal dan diberikan oleh:

-1

Cl All Bll

CQ A21 BZl

Ly

Lo

4.1.5

adalah

2. Jika syarat batas berupa persamaan |4.1.3| dan [4.1.4] maka solusinya adalah

y(x) = Cscos(kx) + Cysin(kx),

dimana C5 dan C; adalah solusi dari sistem persamaan linier berikut

A12 BIQ 03

A22 822 C’4

dimana

Aip = 3Dyt cos(kx)

+ ua D% cos(kx)
b

r=b

Tr=

Blg = ung‘}rsm(k:x)

, + D3 sin (k)

xr=

z=b

Agy = ps D" cos (k)

+ DY cos(kx)

xr= r=a

Byy = s DY sin(kx)

+ p Dy sin(kx)

r= r=a
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Ls

(4.1.6)



. . A12 B12 . . .
Jika matrik nonsingular, maka solusi dari (4.1.6)) adalah

Aga B
tunggal dan diberikan oleh:

-1

Cs Aa By L,

C’4 A22 B22 L3

3. Jika syarat batas berupa persamaan |4.1.2| dan [4.1.4, maka solusinya adalah

y(x) = Cscos(kx) + Cgsin(kx),
dimana C5 dan Cy adalah solusi dari persamaan linier berikut
Aza BTG, L,
Agz Baz| |Cs Ls

dimana

Ay = D5 cos(kx)

+ paD} cos(kx)
b

=]

B13 = lungi_SZTL(k’l')

. + pe DY sin(kx)

X = r=a

Agz = M5Dficos(/w)

+ gDy cos(k)

Bss = s DY sin(kr) + DY sin(kx)
. . A13 B13 . . .
Jika matrik nonsingular, maka solusi dari (4.1.5) adalah
Agz  Bag

tunggal dan diberikan oleh:

-1

Dengan,

D2 sin(kz)|  =k(b—a)'""" cos(ka) Eap_o(—k*(b—a)?) + (b—a)™®

sin(ka) Eyq_o(—K*(b— a)?).
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D¢, cos(kx)

= (b—a) *cos(ka) Ey1_o(—k*(b—a)?) — k(b —a) ™

r=b

sin(ka) Eyy o —Kk*(b— a)?).

D} sin(kzx)

= —k(b—a)" cos(kb) Eyg_g(—k*(b— a)?) + (b—a)™”

sin(kb) By _g(—k*(b — a)?).

D} _cos(kzx) - =(0- a)™? cos(kb) By s(—k*(b— a)?) + k(b —a)'™"?
sin(kb) Eyo_s(—k*(b — a)?).

4.2 Saran

Dalam tugas akhir ini penulis membahas solusi dari persamaan difer-
ensial orde dua dengan syarat batas berupa turunan fractional tipe Riemann-
Liouville untuk kasus akar kompleks +i¢. Penulis menyarankan untuk penulis
selanjutnya dapat membahas solusi dari persamaan diferensial orde dua den-
gan syarat batas berupa turunan fractional tipe Riemann-Liouville untuk kasus

akar kompleks p £ iq.
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